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m chaque Z**(v) est modifi¢ un nombre fini de fois p.s.

Codage des états /F«

\ ne voit aucune aréte = wu ne regoit aucune balle

Il existe une infinité de \ p.s. (a droite et & gauche de tout sommet).

Si on définit N = #{ *\_ }, alors pour tout n, P(N > n) = 1.
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libres.
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R
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La loi de Tt surZ

On note (A,- TL) cz le processus qui indexe les distances inter-trous

libres.

i

Théoréme

Il existe G, H, \ et (L(.’\))

1

e

(explicites) tels que pour tout R > 0,
zZ

R
P(A; T =2b,-R<i<R)= H IP’(L,(.*) - 2b,-)

Clé de la preuve

i=—R

(NG, S A%,

H(N)

. couplage avec le cercle

g(\)

i=—R,i0

Nbrfn) s db> NtISn) N dt

environnement local

similaire + suffisant
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Preuve du théoréme

Un systéme de
particules : le

modéle de golf Soient R >0, ¢ > 0.

sur Z/n7 et sur

m Sur Z : I'environnement local autour de 0 est suffisant p.s. :

Zoé Varin
. Zsdy,de,p il y a R+ 2 trous a gauche et a droite de 0 _
M >0:P ( dans l'intervalle [-M, M| >1l-e
donc avec proba > 1 — ¢, les (A"TL)—RgigR ne dépendent que de la
configuration initiale sur [-M, M].
Définition
Loi de T*

12/16



Un systéme de
particules : le
modéle de golf
sur Z/nZ et sur

Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

Preuve du théoréme

Soient R > 0, € > 0.

m Sur Z : I'environnement local autour de 0 est suffisant p.s. :
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IM > 0 PPddor ( il ya R+ 2 trous a gauche et a droite de 0 ) S1_e

donc avec proba > 1 — ¢, les (A"TL)_R<,'<R ne dépendent que de la
configuration initiale sur [-M, M]. o
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m Sur Z : I'environnement local autour de 0 est suffisant p.s. :

. Zsdy,de,p il y a R+ 2 trous a gauche et a droite de 0 _
M=>0:P ( dans l'intervalle [-M, M] >1-e

donc avec proba > 1 — ¢, les (A"TL)_R<,'<R ne dépendent que de la
configuration initiale sur [-M, M]. o

m Sur Z/nZ, pour n assez grand : un intervalle suffit également

m |l existe un couplage des configurations locales initiales sur Z et sur
Z/nZ (avec proba > 1 — €, pour n assez grand)

L N( Ne(
cle : "n — db, Ne(n)

—>d
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Preuve du théoréme

Un systéme de
particules : le

modéle de golf Soient R >0, ¢ > 0.
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m Sur Z : I'environnement local autour de 0 est suffisant p.s. :

Zoé Varin
. Zydy,de,p [ il'y @ R+ 2 trous a gauche et a droite de 0 _
M >0:P ( dans l'intervalle [-M, M| >1-e
donc avec proba > 1 — ¢, les (A"TL)—RgigR ne dépendent que de la
configuration initiale sur [-M, M].
Définition
Loi de T m Sur Z/nZ, pour n assez grand : un intervalle suffit également

m |l existe un couplage des configurations locales initiales sur Z et sur
Z/nZ (avec proba > 1 — €, pour n assez grand)

cIé:N"( — db, N‘ ) s d,

= on peut donc coupler les trajectoires des balles autour de 0 sur Z et
sur Z/nZ

avec probabilité > 1 — 2¢, Vi € [-R, R], A, T"" = A, T,
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avec probabilité > 1 —2¢, Vi € [-R, R], A AT
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Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

Suite de la preuve

avec probabilité > 1 — 2¢, Vi € [-R,R],A; T

m On a égalité des lois suivantes

c ((A,-TL("))I_GINZ) -y (

IEIN

L(n) _ A,-TL

‘ZL _n—Nz>
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il e i avec probabilite > 1 — 2¢, Vi € [-R, R], A TH” = A, T*

sur Z/n7 et sur

Zoé Varin m On a égalité des lois suivantes :
cf(ar) = (M) SV = n-n,
i€ly, " Jiely, I
E,‘a:; m Et ce conditionnement par la somme est asymptotiquement
négligeable :
R—1
P(aT” =2n,-R<i<R-1) — [] P =2b)
n— oo Z R
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Un systéme de
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modéle de golf
sur Z/nZ et sur

Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

Suite de la preuve

avec probabilité > 1 — 2¢, Vi € [-R, R], A, " =

m On a égalité des lois suivantes :

c ((A,-Tuﬂ))iewz) _r ((LEM){EM

AT

SV =n— Nz>

m Et ce conditionnement par la somme est asymptotiquement

négligeable :

R—1

P (A,-TL(") =2b,-R<i<R- 1) — ] B =2b)

n—oo |
i=—R

m Conclusion :

avec probabilité > 1 — 3¢, Vi € [-R, R], A; T*
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Un systéme de
particules : le

modéle de golf
sur 7/ nZ et sur

Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

Résultat final

Il existe G, H, \ et (LE’\))_ . (explicites) tels que pour tout R > 0,
e

R
P (AT =2b,-R<i<R)= ][] p(L,@) :gb,.)
i=—R
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Bilan et travail en cours

Un systéme de
particules : le

modéle de golf
sur Z/nZ et sur

Zoé Varin
m Extension sur Z/nZ
m plusieurs balles par sommets : ok
T m trous 3 capacité plus grande que 17
CL"" ": i m calcul de la distance parcourue par une balle? (asymptotique
dans [PRS19])
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